MEGOLDASOK
Pontszerzé Matematikaverseny 2020/2021 tanév
XX. Donto (megyei)
4. osztaly

1. feladat:

Islandia szigetvilagaban hajokkal szallitjak a rakomanyt a szigetek kozott. (Lasd abra.) Az A

nevil szigetrdl kell elszallitani a rakomanyt a D nevii szigetre (kezdetben csak az A jela

szigeten van aru). Minden hajo csak megadott mennyiségli arut szallithat és csak egyetlen utat
tehet meg, az abran nyillal jelolt iranyban. A rakomany mennyiségét €s a hajoutat az abra is
jeloli.

Pl.: A képen lathatd hajo a C és B sziget kozott kozlekedik (C-bél megy
B-be) és legfeljebb 6 tonna arut képes szallitani. A hajoutak irdnyataz ~ CPB
abrara rajzolt nyilak is szemléltetik. A hajo nem haladhat a nyillal
ellentétes iranyba.
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Az A szigeten 40 tonna elszallitand6 aru van. A cél az, hogy a D szigetre minél tobb aru
eljusson, viszont az az aru, amit nem tudnak a hajok elszallitani az A szigeten kell, hogy
maradjanak.

A szallitasi utvonalakat és mennyiségeket kell a megoldas soran megadni.
Példaul az alabbi abran a kovetkezd szallitasi utvonalakkal lehet a legtobb arut elszallitani:
1. szallitas: A-bol B-be 5 tonna (B-ben 5 tonna aru lesz, A-ban 35 tonna maradt)
2. szallitas: A-bol C-be 4 tonna (C-ben 4 tonna aru lesz, A-ban 31 tonna maradt)
3. szallitas: C-bol B-be 4 tonna (B-ben 9 tonna aru lesz)
4. szallitas: B-b6l D-be 9 tonna (D-be 9 tonna aru érkezett)

fgy a széllitasok végén B-ben és C-ben nincs aru. Az A-ban a kezdeti 40 tonnabol 31 tonna
maradt és D-be 9 tonna aru érkezett.

A szallitasok koziil néhany sorrendje felserélhetd. (Példaul az 1. és 2.)

A feladat, hogy az alabbi térképnek és fenti szabalyoknak megfeleléen a leheto legtobb
arut szallitsd el A-bol E-be ugy, hogy a szallitas végén B-ben, C-ben és D-ben ne legyen
aru.

mennyiségeket!

b) Mennyi aru lesz a szallitas végén E-ben?



C) Mennyi aru maradt a szallitas végén A-ban?
Kezdetben az A szigeten 50 tonna aru van.

A térkép:

Megoldas:
Példaul egy lehetséges megoldas:

a) (Egyes szallitasok sorrendje felcserélhetd.)

1. szallitas: A-bol B-be 15 tonna (A-ban marad 35 tonna, B-ben lesz 15 tonna)

2. szallitas: A-bol C-be 17 tonna (A-ban marad 18 tonna, C-ben lesz 17 tonna)

3. szallitas: C-bol B-be 5 tonna (C-ben marad 12 tonna, B-ben lesz 20 tonna)

4. szallitas: B-b6l D-be 20 tonna (B-ben marad 0 tonna, D-ben lesz 20 tonna)

5. szallitas: C-bol E-be 12 tonna (C-ben marad 0 tonna, E-ben lesz 12 tonna)

6. szallitas: D-bdl E-be 20 tonna (D-ben marad 0 tonna, E-ben lesz 32 tonna)
Minden jo megoldas 1 pont. Maximum 6 pont.

b) 32tonna 1 pont
c) 18tonna 1 pont

Osszesen: 8 pont
2. feladat:

A matematikusok sok esetben hasznalnak érdekes elnevezéseket kiilonb6z6 szamokra, amelyek

rendelkeznek valamilyen kiilonleges tulajdonsaggal. A kordbbi feladatsorokban mar
talalkozhattal a ,,boldog szam” elnevezéssel. Egy kiilonleges miveletsor elvégzése utan
tudjuk egy szamrdl megallapitani, hogy ,,boldog”-e. A példa és a leirds segit megérteni ezt a
miiveletsort.
A szam minden szamjegyét szorozzuk meg 6nmagaval és az igy kapott szamokat adjuk ossze!
Eredményiil egy ujabb szamot kaptunk. Ezzel a szdmmal ismételjiik meg az eljarast! Mindezt
addig folytassuk, amig az eredmény egyjegyli szam lesz. Ha az eljaras végén 1-et kapunk
eredményiil, akkor az eredeti szamot boldog szamnak nevezziik.

Példaul:

A 28 boldog szam, mert
28—+ 2-2+8-8=4+64=68 1. Iépés
68—+6-6+8-8=36+64=100 2. 1épés
100 -1-14+0-04+0-0=14+0+0=1 3. Iépés

A 28-r6] tehat kideriilt, hogy boldog szdm és Osszesen 3 szamolasi lépésre volt sziikség.
Vannak olyan boldog szamok, amelyeknél sokkal tobb szamolasi 1épés sziikséges és vannak,
ahol ennél is kevesebb.

Egy boldog szamot ,,boldogabb”-nak neveziink, mint egy masikat, ha kevesebb szamolasi
1épés kell ahhoz, hogy elérje az 1-et.

Feladat:



- Az alabbi boldog szamokat allitsd sorrendbe a példanal bemutatott szamolasi lépések
szama alapjan! Kezdd azzal, amelyik esetén a legkevesebb lépésre van sziikség az 1
eléréséhez! Tehat add meg a szamok novekvo boldogsagi sorrendjét!

- Minden esetben ird le a szamolasi lépéseket is!

A szamok:

68 139 44 82
Megoldas:

68 — 2 szamolasi 1épés
68 — 36+ 64 =100
100—-1+0+0=1
139 — 5 szamolasi 1épés
139—1+9+81=91
91-81+1=282
82—64 + 4 = 68
68—36+ 64 =100
100—»1+0+0=1
44 — 4 szamolasi 1épés
44—16+16=32

32-59+4=13
13—>1+9=10
10—-1+0=1

82 — 3 szamolasi 1épés
82—64 + 4 = 68
68—36 + 64 =100
100—-1+0+0=1

Minden jo miiveletsor 0,5 pont. Maximum 7 pont.
A novekedd ,,boldogsagi” sorrend:

139 > 44 - 82 - 68

J6 sorrend 1 pont. - Osszesen: 8 pont

3. feladat:
A 11. forduldban elkészitettétek az dsszes pentamindt, lasd abra.




Fedd le az 5x3-as téglalapot hézagmentesen, atfedés nélkiil tigy, hogy a lefedé pentamindk kozott
legalabb két kiilonbozé legyen. Ot kiilonbozé megoldast készits! Rajzokkal valaszol;!

Megoldas:
a) pl. 5 megoldasra:
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Minden jo megolddas 2 pont, dsszesen:10 pont
Osszesen: 10 pont

4. feladat:
A 2021 olyan négyjegyti szam, melyben a szamjegyek Osszege 5. Hany ilyen tulajdonsagu
négyjegyll természetes van? Valaszodat indokold, vagy ird le a szamokat!

Megoldas:
Bontsuk fel az 5-6t 4 szam Osszegére és szamoljuk Ossze az egyes felbontasokhoz tartozd
négyjegyll szamok szamat. 2 pont
5=5+0+0+0, 1 ilyen szam van. 1 pont

5=4+1+0+0, 6 ilyen szam van. Ha 4-es all el6l, akkor az 1-es 3 helyen allhat, ha az 1-es az
elsd a 4-es 3 helyen allhat. 3 pont

5=3+2+0+0, 6 ilyen szam van. Ugyanaz, mint az el6z0. 1 pont

5=3+1+1+0, 9 ilyen szam van. Ha a 3 az els6, akkor a 0 harom helyen allhat, ha az egyes az

elsd, akkor a 3, 1, 0 hat sorrendben lehet. Osszesen 9 szam. 4 pont
5=2+2+1+0, 9 ilyen szam van. Ugyanaz, mint az el6z0. 1 pont
5=2+1+1+1, 4 ilyen szdm van. A 2-nek 4 helye van. 2 pont

Osszesen: 14 pont
5. feladat:

A 2,4, 6,8 szamok tetszéleges sorrendje koze tegyél +;—;e miveleti jeleket ugy, hogy az

eredmény 20-ndl kisebb, de 2-nél nagyobb pozitiv paros szam legyen. Minden paros szdmra
egy megoldast irj!

Megoldas:
4=8-6+4-2
6=4.2-8+6
8=4.6-8.2
10=8+2.4-6
12=8+6-4+2
14=8.2+4-6
16=8+6+4-2
18=8.2+6-4

Jo valaszonként 1 pont 8 pont - Osszesen: 8 pont



