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I. FORDULO - MEGOLDOKULCS
1. feladat

Tamasnak 9 egyforma méretii épitékockaja van, 4 piros és 5 fehér.

A kockékbol az abran lathatd testet rakta dssze.
Figyeld meg az abrat, majd valaszolj a kérdésekre!
a) Hany piros oldallap érintkezik fehér oldallappal? (Két
oldallap érintkezik, ha fedik egymast.)

b) Hany piros él érintkezik fehér éllel? (Két él érintkezik, ha van

legaldbb két kdzos pontjuk.)

c) A piros kockak csucsai kdzll 6sszesen hany érintkezik a
fehér kockak csucsaival?

d) Tamas megkérte testvérét, Boglarkat, hogy az épitékockakbol rakjon ki egy ugyanilyen méretii testet
gy, hogy a lehetd legtdbb piros oldallap erintkezzen fehér oldallappal.
Rajzold le, hogy néez ki a Boglarka altal kirakott test? Ird le, hogyan gondolkodtal!

Megoldas:

a) Az abran lathato testben 8 piros oldallap érintkezik fehér
oldallappal.

Az abra négy sarkaban piros kockak vannak. Minden piros kocka
mellett 3 fehér kocka talalhatd, de ezek kozil csak két fehér
kocka egy-egy oldallapja érintkezik a piros kocka oldallapjaival.
Mivel a test mind a négy sarkdban egy-egy piros kocka van,
Osszesen 8 piros oldallap érintkezik fehér oldallappal.

3p:

1p.: A test 4 sarkaban talalhatdk a piros
kockék.

1p.: Minden piros kocka két lapja
érintkezik valamely fehér kocka egy-egy
lapjaval.

1p.: 8 piros oldallap érintkezik fehér
oldallappal.

b.1) Egy kockanak 12 éle van. Egy piros kocka esetében a fels6
lapon két él, az als6 lapon ugyancsak két él, mig fiiggblegesen
egy él nem erintkezik fehér éllel, tehat egy piros kocka 5 éle nem
érintkezik feher éllel. A megmaradt 7 él (12-5=7) érintkezik
valamely fehér kocka élével.

Mivel a test mind a négy sarkdban egy-egy piros kocka van,
Osszesen 4x7=28 piros €l érintkezik fehér éllel.

b.2) Egy piros kocka esetében a felsé lapon két €1, az alson
ugyancsak ket él, mig fiiggblegesen harom él érintkezik fehér
éllel. Tehat egy piros kockanak 2+2+3=7 éle érintkezik fehér
éllel. Mivel a test mind a négy sarkaban egy-egy piros kocka van,
Osszesen 4x7=28 piros €l érintkezik fehér éllel.

3p:

1p.: Egy piros kocka 5 éle (4 vizszintes
és egy fliggdleges éle, amelyek Kkivil
vannak) nem érintkezik fehér éllel.

1p.: Egy piros kocka 12-5= 7 éle
érintkezik fehér éllel.

1p.: 28 piros él érintkezik fehér éllel.

c) Az abra minden egyes sarkaban talalhatd piros kocka esetében
a lathato fiiggbleges €élen talalhat6 2 csucs nem érintkezik fehér
kockaval. Tehat egy piros kocka 8-2=6 cslcsa érintkezik a fehér
kocka csucsaval.

Mivel a test mind a négy sarkdban egy-egy piros kocka van,
Osszesen 4x6=24 piros csucs érintkezik fehér csuccsal.

3p:

1p.: Egy piros kocka 2 csucsa, amelyek
a lathato fiiggbleges élen vannak, nem
érintkeznek fehér csuccsal.

1p.: Egy piros kocka 8-2=6 éle
érintkezik fehér csuccsal.

1p.: 24 piros csucs érintkezik fehér
cstccsal.
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Osszesen 12 piros oldallap érintkezik
fehér oldallappal.

A

d) Boglarka az abran lathato testet rakta 2 p:
ki.Minden piros kocka harom lapja 1 p: rajz.
érintkezik fehér oldallappal. Tehat 1 p: Osszesen 12 piros oldallap

érintkezik fehér oldallappal.

Felelet: Az abran lathatd testben 8 piros oldallap érintkezik fehér
oldallappal, 28 piros él érintkezik fehér éllel és 24 piros csdcs
érintkezik fehér csuccsal. Legtobb 12 piros oldallap érintkezhet
fehér oldallappal.

1 p: helyes felelet.

Osszpontszam: 12 pont

2. feladat

Mokus Misi és Mokus Luca egy héten 4t mogyorot gylijtenek. Mokus
Misi els6 nap 5 mogyorot gytijtott. A kovetkezd 6t nap viszont mindig eggyel
tobbet, mint az el6z6 nap. A hetedik nap kétszer annyit gytijtott, mint az elsé

hat nap dsszesen.

Hany mogyorot gyiijtott Mokus Luca a hetedik nap, ha tudjuk, hogy az elsé hat napon keresztul mindig
10-zel tobbet gyiijtott Misinél, és a hét nap elteltével a két mokusnak ugyanannyi mogyoréja volt? Ird le,

hogyan gondolkodtal!

Megoldas:

Mokus Misi hat napon keresztiil gytijtott mogyordinak szama:
5+6+7+8+9+10=(5+10)+(6+9)+(8+9)=15x 3 =45

Hetedik napon 2-szer t6bb mogyordt gyijtdtt, mint az elsé hat nap
Osszesen: 2 x 45 =90

Egy hét alatt 45 + 90 = 135

Mokus Luca az elsé6 hat nap mindegyikén 10-zel tébb mogyorot
gyujtott, mint Mokus Misi:

(5+ 10) + (6 + 10) + (7 + 10) + (8 + 10) + (9 + 10) + (10 + 10) =
15+ 16 + 17 + 18 + 19 +20 = (15 + 20) + (16 +19) + (17 + 18) =
35x3 =105

Mivel hét nap elteltével mindkét mokusnak ugyanannyi mogyoroja
gytlt, a Mokus Misi altal hét napon at gyu;jtétt mogyordk szdmabol
kivonjuk a Luca altal hat napon at gy{ijtott mogyordok szamat. gy
megtudjuk, hogy hany mogyoro6t gyiijtott 6ssze Mokus Luca a 7. napon:
135-105 =30

Felelet: Mokus Luca a 7. napon 30 mogyordt gyijtott.

2 p: Mokus Misi hat napon at
gyljtott mogyordinak szama és
indoklés.

1 p: Gauss 0sszeg hasznalata.
1p: A 7. napon gyljtott
mogyorok szama.

1 p: Egy hét alatt gytijtott
mogyordk szamanak helyes
kiszamitasa.

2 p: Mokus Luca hat napon éat
gyljtétt mogyordinak szama és
indoklas.

1 p: Gauss 0sszeg hasznalata.

1 p: Mdkus Luca 7. napon
gyljtétt mogyordinak szama.

1 p: Indoklas

1 p: Helyes felelet.

Osszpontszam: 11 pont
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3. feladat

Annanak egy huga és egy batyja van. Egyik gyerek sem iddsebb 10 évesnél, a gyerekek kozott nincsenek
ikrek és Anna huga legalabb egy éves. Hany évesek lehetnek a gyerekek, ha egydtt 20 évesek?

Hany lehetdség van? Valaszod indokold!

Megoldas:

Annanak batyja és huga van, ezért a gyerekek életkora harom egymastal
kiilonbozo szam.

legidOsebb, legtobb 10 éves lehet.

Ha Anna batyja 10 éves, akkor Anna és a hlga egydtt 10 évesek.
Ha Anna 9 éves, akkor a higa 1 éves.
Ha Anna 8 éves, a higa 2 éves.
Ha Anna 7 éves, a huga 3 éves.
Ha Anna 6 éves, a huga 4 éves.

Ha Anna batyja 9 éves, akkor Anna és a huga egyitt 11 évesek, és
mindketten 9 évesnel fiatalabbak. Tehat Anna legtobb 8 éves lehet.

Ha Anna 8 éves, a huga 3 éves.

Ha Anna 7 éves, a huga 4 éves.

Ha Anna 6 éves, a huga 5 éves.

Ha Anna batyja 8 éves, akkor Anna és a hlga egyltt 12 évesek, és
mindketten 8 évesnél fiatalabbak. Tehat Anna legtobb 7 éves lehet. Ha
Anna 7 éves, akkor a huga 5 éves.

A gyerekek életkorat az alabbi tblazatban is 6sszefoglalhatjuk:

Anna higa 1 2 3 4 3 4 5 5

Anna 9 8 7 6 8 7 6 7

Annabatyja |10 |10 |10 |10 |9 9 9 8

Anna batyja nem lehet 8 évesnél kisebb, mert akkor Anna és a huga egyutt
legalabb 13 éves kellene legyen. Mivel mindketten 7 évesnél kisebbek, ez
nem lehetséges.

Felelet: 8 lehetéség van.

Mivel egyik gyerek sem iddsebb 10 évesnél, ezért Anna batyja, aki a

1p: A gyerekek életkora
egymastol kiilonb6z6 szam.

1p: Anna batyja legtébb 10
éves — indoklas.

8p: A nyolc Iehetéség
felirdsa (Minden lehetéség 1
pont).

Az el6z6 8 pontot meg-
kaphatja a didk abban az
esetben is, ha a lehet6-
ségeket tablazatban foglalja
0ssze.

1p: Indokléds, hogy Anna
batyja nem lehet 8 évesnél
Kisebb.

1p: A helyes felelet felirasa.

Osszpontszam: 12 pont
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4. feladat

A Kerekerd6 lakoi fabatkaval, dukattal, illetve garassal fizetnek, 1 fabatka 2 dukatot ér, mig 3 dukatért
cserébe 6 garast adnak. Misi Mokus a téli honapokra mogyorot és didt szeretne vasarolni. Egy tasak dio ara
2 dukat, egy tasak mogyoroé pedig 2 garas. Mennyi diot, illetve mogyorot vasarolhat Misi Mdkus, ha 2

fabatkaja és 1 dukatja van?

Megoldas:

1 fabatka = 2 dukat

3 dukat = 6 garas, vagyis 1 dukat = 2 garas

1 tasak di6 = 2 dukat vagy 1 fabatka

1 tasak mogyoro = 2 garas vagy 1 dukat

Misi Mdkusnak 2 fabatkaja + 1 dukatja van, igy vasarolhat: 2 tasak di6t
(2 fabatka) és 1 tasak mogyorot (1 dukat)

Ha a fabatkat atvaltja dukatba, akkor 5 dukatja van, amire vasarolhat 5
tasak mogyorot, vagy 3 tasak mogyorot és 1 tasak diot.

Felelet: Misi Mokus lehetdségei: 2 tasak dio és 1 tasak mogyoré
1 tasak di6 és 3 tasak mogyoré
5 tasak mogyoro

1 p: Megadja 1 dukat értékét

garasban.

1 p: A dié aradt megadja
fabatkaban.

1 p: A mogyoroé arat megadja
dukatban.

6 p: Helyesen ir fel minden
lehetéséget. (3x 2p)

1 p: Helyes felelet

Osszpontszam: 10 pont
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5. feladat

Milyen fontos eseményt iinnepelnek ebben az évben Okoska iskolajaban?

Az alabbi allitasok segithetnek a megfejtésben:
e Azesemény a 19. szazadban tortént.

A honap sorszamat két azonos szamjegy jeloli.

a) Ird le a kapott datumot! Fogalmazd meg, hogyan gondolkodtal!
b) Kutakodj! Milyen fontos esemény tortént ezen a napon? ird le!

A tizeseket és egyeseket jel616 szamjegyek novekvoek, 6sszegiik 5 és kilonbségik 1.

A nap sorszamat jelol6 szam megegyezik az évszam egyeseket jelold szamjegyével.

c) Neézz utana, hogyan tiszteleg napjainkban az UNESCO (Egyesilt Nemzetek Nevelésugyi,
Tudomanyos ¢és Kulturalis Szervezete) a szoban forgd esemény elétt, és megtudod, milyen
fontos eseményt (innepelnek ebben az évben Okoska iskolajaban!

Megoldas:

a)

1823. november (11.) 3.

Az esemeny a 19. szazadban tortént (1801-t61 1900-ig), tehat az
ezernyolcszazas eévekben.

Tizesek szamjeqye: 2, eqyesek szamjegye: 3, mert 2<3, 2+3=5

Az évszam: 1823
A hoénap sorszamat két azonos szamjegy alkotja, tehat: 11, november.

A nap sorszamat jelold szam megegyezik az évszam egyeseket jelold
szamjegyevel, tehat: 3.

b)

"...semmibdl egy 10j, mas vilagot teremtettem..." — irta Bolyai Janos

1823. november 3-i levelében, amelyben értesiti edesapjat egy Uj
geometriai rendszer kidolgozasarol, amivel hozzajarult vilagképink
atalakulasahoz és a modern matematika 19-20. szazadi fejlodéséhez.

c) 2023 — Bolyai emléekév

Az UNESCO Magyar Nemzeti Bizottsag javaslatara az idei esztend6t az
UNESCO Bolyai emlékévnek nyilvanitotta: Bolyai Janos hires
,temesvari levelének” 200. évforduldjara, a nem-euklidészi geometria
felfedezésére emlékezve.

a)
1p: A helyes keltezeés felirasa

4p: Az évszam szamjegyeinek
meghatarozasa indoklassal

2p: A honap, nap sorszamanak
meghatarozasa indoklassal

b)

2p: Az esemény rovid leirasa

c)

2p: Az innep megnevezése,
rovid bemutatasa.

Osszpontszam: 11pont




