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VIl. osztaly

1. Feladat (10 pont)

Adottak az x=2+4+6+...+4036 és y=2018- 1—1 . 1—1 1—L szamok.
2 3 2019

a) lgazold, hogy a=x-2019-y teljes négyzet.
1+2+3+...42017 i
J1+3+5+...+2017

b) lgazold, hogy a=2019— N .

2. Feladat (10 pont)

a) Oldd meg a termeészetes szamok halmazan kovetkez6 egyenletet:
‘l—\/i‘+‘\/§—\/§‘+‘\/§—«/Z‘+...+‘\/ﬁ—\/n+1‘ =2.

b) Oldd meg a valés szamok halmazan kovetkez6 egyenletet:

\3&—2@—\4@—5@%@

3. Feladat (10 pont)

Az ABCD négyzet oldalanak hossza 7 cm. Legyen M e(BC) és N e(CD) két pont,
amelyekre m(MAN<r)=45° . Ha tudjuk, hogy a CMN haromszog teriilete 3 cm?, hatarozd

meg az AMN haromszdg terlletét.
Matlap

4. Feladat (10 pont)
Matematikadran négy tanulo felel egyszerre. A tanaruk igy szol: - Itt van 20 darab kartyalap 1-
t6l 20-ig megszamozva. Ki kell valasztanotok ezek kozil 5-5 lapot, majd a kartyalapokon levd
szdmokkal szamparokat képeznetek. (Jeldljuk a szampart (a,b)-vel, ahol a és b kiilonb6z6
természetes szamok, valamint (a,b) és (b,a) alatt ugyanazt a szampart értjik). Ezek olyan
szamparok legyenek, melyek tagjainak kilénbsége, a nagyobbikbdl a kisebbik szamot kivonva,
néggyel oszthatd szam. Minden ilyen szampar 1 pontot ér. A kapott jegyed a pontjaid
Osszege. Ezzel szétteritette a kartyakat szamokkal felfele, majd adott sorrendbe a tanulok hiztak
6t-0t lapot.
a) Legtobb hanyast érdemel az a tanulo, akinek a kartyain a 20,17,16,10,8 szdmok vannak?
b) Kaphatott mind a négy tanul6 10-est? Valaszodat indokold!
c) Peti 10 szampart alkotott, de csak 6 pontot tudott szerezni. Legtobb mennyi lehet a
masik harom tanul¢ altal kapott jegyek dsszege?

Minden feladat kotelez6. Munkaido6 3 oéra.
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VII. osztély

1. Feladat (10 pont)

Adottak az x=2+4+6+...+4036 és y=2018- 1—1)(1—l 1—i szamok.
2 3 2019

a) lgazold, hogy a=x-2019-y teljes négyzet.
1+2+3+...+2017

b) Igazold, hogy a=2019- eN.
) 19 v J1+3+5+...+2017
Faluvégi Melania, Zilah
Megoldas:
HIVAtAIDOl ... et 1p
a)
X = 2 (1424344 2018) .. 1p
X=2018:2009 ..ottt ettt b et ettt et e s e benaeeaeeneas Ip
Y= 2018223 A e 1p
2 34 2019
2018
ettt ettt ettt et ettt ettt ettt e s erenenn 1p

2019
A= 20087 L.ttt 1p
b)
1+243+...4 2017 =2017 1009 ...ttt Ip
V143454042017 =1009 ... 1p
A=2019 2007 =2 € N .ottt 2p

2. Feladat (10 pont)

a) Oldd meg a természetes szamok halmazan kiovetkezd egyenletet:
‘1—\/5‘ +‘\/§—\/§‘ +‘\/§—\/Z‘+...+‘\/ﬁ—\/n +1‘ =2.

b) Oldd meg a valos szamok halmazan kévetkezé egyenletet:

‘3ﬁ—2\/§\—\4\/§—5ﬁ\=w

Csaszar Sandor, Csikmadaras
Hodgyai Edit, Micske

Toth Csongor, Szovata
Megoldas:

Hivatalbdl
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a)

132 <0, V2B <0 St 1p

lgy

‘1—\/5‘+‘\/§—\/§‘+‘\/§—\/Z‘+...+‘\/ﬁ—\/n+1‘:2<:> :
............................................... p

oV2-1+B3-V2+V4-B+. . +In+l-Jn=2<

O NN L L= 2 2p

SANFL=38N0NNAN N=8 ...ooiiie et Ip

b)

BV2 =243 50 | A3 B <0 o, 1p

N2 23 4fE-5a= BTN Iy

Az egyenlet egyszeriibb alakba val¢ felirasa:

—2\/§+2\/'=M ............................................................................. Ip

2-(—2\/§+2\/§):x+4\/§—4\/§ ahonNNaN X =0 ..ot Ip

3. Feladat (10 pont)

Az ABCD négyzet oldalanak hossza 7 cm. Legyen M e(BC) és N e(CD) két pont, amelyekre

m(MAN<) =45° . Ha tudjuk, hogy a CMN haromszog terilete 3 cm? , hatarozd meg az AMN

haromszdg teruletét.

Matlap 2018/10
Megoldas:
Hivatalbol . ... Ip
5 N . A BC oldal meghosszabbitasan felvessziik az E pontot ugy, hogy
M(EAM <) =45 oot 2p
- m(EAB<«)=90°-45°-m(BAM <)
ar gy = EABx=NAD< .......... 2p
45° m(NAD<) = 90°—45°—m(BAM <)
A 15° B
EAB<« = NAD«
.. [AB]=[AD] | = ABEa=ADNa=[AE]=[AN] ......cc.ccoenr.ns Ip
ABE<« = ADN<«
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[AE]=[AN]
[AM]=[AM] | = MANa= EAM 2= Ty, =Teaw, =T oo 2p
MAN < = EAM <
ABEa= ADNa=T =T
‘ 877 TaBoD T AR | ot 13 A9 o T = 280M2 o 2p
Theeny =2T +Type =27 +3

4. Feladat (10 pont)

Matematikadran négy tanulo felel egyszerre. A tanaruk igy szol: - Itt van 20 darab kartyalap 1-t61
20-ig megszamozva. Ki kell vélasztanotok ezek kozll 5-5 lapot, majd a kartyalapokon levd
szamokkal szamparokat képeznetek. (Jeloljik a szampart (a,b)-vel, ahol a és b kiilonb6z6
természetes szamok, valamint (a,b) és (b,a) alatt ugyanazt a szdmpart értjuk). Ezek olyan
szamparok legyenek, melyek tagjainak kulonbsége, a nagyobbikbdl a kisebbik szamot
kivonva,néggyel oszthatd szdm. Minden ilyen szdmpéar 1 pontot ér. A kapott jegyed a pontjaid
0sszege. Ezzel szetteritette a kartyakat szamokkal felfele, majd adott sorrendbe a tanuldk huztak
0t-0t lapot.
a) Legtobb hanyast érdemel az a tanulo, akinek a kartyain a 20,17,16,10,8 szdmok vannak?
b) Kaphatott mind a négy tanulé 10-est? Valaszodat indokold!
c) Peti 10 szdmpart alkotott, de csak 6 pontot tudott szerezni. Legtdbb mennyi lehet a
maésik harom tanul6 altal kapott jegyek sszege?
Csaszar Sandor, Csikmadaras

Megoldas:
Hivatalbol . ... o 1p
a) Atanull 3-ast éremel...........oooiiiiiiiii Ap
A megfelelé szamparok: (20,16), (20,8), (16,8).....cveriveiiiiiiiiiiiiiiiieene, 1p

b)
Tanulonként az 5 szam legtobb 10 kiillonb6z6 szamparba rendezhetd................ 1p

Kimutatja, hogy lehetséges a 20 kartyalapot olyan mddon kihdzni, hogy mindenki 10-es
jegyet kapjon: ha mindegyik tanul6 5 olyan lapot huzott, melyek 4-gyel valé osztasi
maradéka azonos volt. 2p
Ekkor mindegyikuk kaphatott 10-est. 1p
c)

Mivel Peti 6 pontot tudott szerezni, ez azt jelenti, hogy a 4-gyel val6 azonos osztasi
maradékl szamokbdl 4-et valasztott, az 6tddik kartyalapon pedig mas alakd szam
szerepelt. 1p
Ennek megfelelden egy masik tanulo is Petihez hasonl6 helyzetbe keriilt. lp
Ekkor legtobb 6+10+10 =26 volt a masik harom tanulé altal kapott jegyek 6sszege. ..1p



