MEGOLDASOK
Pontszerzé Matematikaverseny 2019/2020 tanév
V. fordulo

1. feladat:
A dobokocka 6 lapjan pottyok szerepelnek 1-t61 6-ig.

Egy dobodkockat szabdlyosnak neveziink, ha a szemben 1évd lapjain a pottyok Osszege
minden esetben 7.

Egy dobdkockat ravasznak neveziink, ha a szemben 1év6 lapjain a pottyok kiilonbsége
minden esetben 3.

Harom kockat illesztettiink 0ssze, az abran lathatdé mdédon. A kockak esetén megadtuk,
hogy mit latna az, aki a kockdkat oldalrdl vagy fentrél nézné. A harom kocka bal oldali
nézetét mutatja a zold, jobb oldali nézetét a kék és fenti nézetét a piros abra. Az Gsszes
lehetséges megoldast add meg!
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a) A fenti kockak harom sziirkével szinezett lapjan mennyi lehet a pottyok Osszege, ha
mindhdrom kocka szabalyos?

b) Adj meg két kiilonb6zé kockaallast, amelynél a sziirke lapokon szerepld szdmok
Osszege 13?7 A sziirke lapokon lathat6 pottyoket rajzold az alabbi abrakba!
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c) A fenti kockak harom sziirkével szinezett lapjan mennyi lehet a pottyok dsszege, ha az
egyik kocka szabalyos, a masik kettd pedig ravasz?

d) El6fordulhat-e, hogy a sziirkével szinezett lapok mindegyikén ugyanannyi potty
szerepel?

Ha igen, akkor azt is add meg, hogy mennyi ilyenkor a sziirkével szinezett lapokon a
pottyok Osszege!



Megoldas:
a) A bal alsé lapon lehet 1, vagy 6; a jobb alsén 1, 3, 4, 6; a felsén 3, 4. 2 pont

fgy az 5 és 16 kozott minden természetes szam lehet megoldas. (1+1+3=5, 1+1+4=6,
1+3+3=7, 1+3+4=8, 1+4+4=9, 1+6+3=10, 1+6+4=11; az els0 1-est 6-ra cserélve
minden 0sszeg 5-tel nd.)

4 pont

b) A két lehetséges megoldas:

¢) A harom kocka koziil a legfels6 nem lehet ravasz, mert a 6-0ssal szemben az 1-es

2 pont

szerepel. 1 pont
Igy az als6 két kocka mindegyike ravasz. 1 pont
A bal als6 lapon lehet 1, 4; a jobb alson 1, 3, 4, 6; a felson 3, 4. 2 pont

A lehetséges 0sszegek: 5 és 14 kozott minden természetes szam megoldas; hasonldan,
mint az a) esetben, csak azzal a kiilonbséggel, hogy az 1-es helyett négyest irunk. 4

pont
d) Igen eléfordulhat két esetben is. A pottyok Gsszege: 9 vagy 12 lehet. 2 pont
Osszesen: 18 pont
2. feladat:

Az abran lathatd szampiramisban két egymas mellett 1évé mezdben szdmok Osszege
szerepel a felettilk 1évé mezdben. Szamitasokkal hatdrozd meg az lires mezdkbe irhatd
szamokat!

202
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5 25 7
Megoldas:
202
40+a | 42+a




A tablazatba beirtak alapjan 40 + a + 42 + a =202. 3 pont
Innen a = 60. 1 pont
202

5 b 25 c 7
A tablazat also két soraért. 2 pont
A tablazatba beirtak alapjan 5+b+25+b=40, ahonnan b=>5. 2 pont
Ugyanigy 25+c+c+7=42, ahonnan c=5. 2 pont
202
100 102

A helyesen kitoltott tablazat. 2 pont
Osszesen: 12 pont

3. feladat:

Lili tizenegy korongra rairta 1-11-ig a természetes szamokat, majd két csoportba rakta a
korongokat. Az egyik csoportban a szamok 0Osszege pontosan 5-szOrose volt, mint a
masikban. Milyen szamok keriilhettek az egyes csoportokba, ha mindkét csoportban
legalabb harom korong szerepelt? Keresd meg az dsszes lehetdséget! Valaszodat indokod!

Lili azt a feladatot adta baratjanak, Lalinak, hogy a tizenegy korongot ossza szét két
csoportba gy, hogy az egyik csoportban 1évd szamok Gsszege 7-szerese legyen a masik

csoportban 1évé szamok Osszegének. Meg tudja-e oldani a feladatot Lali? Valaszodat
indokod!

Megoldas:
A 11 cédulan 1év6 szamok Osszege 1+2+3+ ... +10+11=66. 2 pont
A feltételeknek megfeleléen az egyik csoportban 1évé szamok Gsszegének 11-nek, a masikban
1évok osszegének 55-nek kell lennie. 1 pont
Elég az egyik csoport elemeit leirni. Ezek: 1+2+8=11, 1+3+7=11, 1+4+6=11, 2+3+6=11,
2+4+5=11, 1+2+3+5=11. 6 pont
Lali nem tudja megoldani Lili feladatat, mert a cédulakon 1évé szamok Osszege nem
osztatd nyolccal. 2 pont
Osszesen: 11 pont

4. feladat:

Csak a 2 és a 0 szamjegyeket és miveleti jeleket hasznalva allitsd el 1-t6l 19-ig a
természetes szamokat! A lehetd legkevesebb szamjegy hasznalatira torekedj! Ha segit,
akkor alkothatsz kétjegyti szamokat is, de zardjelet ne hasznalj!



Megoldas:

1=2:2; 2=2-2:2; 3=2+42:2; 4=2-2; 5=2:242:2; 6=2+2+2; 7=222-2:2;8=222;
9=22:2 — 2; 10=20:2; 11=22:2; 12=20:2+2; 13=22:2+2; 14=2-2-2-2 — 2;
15=22:2+2-2; 16; 17=2-2-2-2+2:2; 18=20-2; 19=20-2:2.
Minden jo megoldas 0,5 pont. Hibas megoldas -0,5 pont, Osszpontszam nem lehet
negativ. Maximum 9,5 pont

Osszesen: 9,5 pont

5. feladat:

Az alabbi abra egy térképet szemléltet. A térképen hat varos latszik (a térképen a pontok),
amelyek neve: A, B, C, D, E illetve F. A varosokat utak kotik 0ssze, amelyeket a térképen

egyenes vonalak (szakaszok) jelolnek. Hamilton egy utazé tigyndk, aki A varosban lakik.
Szeretné bejarni az 6sszes varost ugy, hogy minden varosban pontosan egyszer legyen és

végiil visszatérjen A vérosba. A varosok kozott csak az egyenes utakon kozlekedhet, és
ugyanazon az uton csak egyszer haladhat. (Nem kell valamennyi uton végig mennie. Ha a
varosokat dsszekotd utak keresztezik egymast, akkor nem térhet at a masik utra.) Az utak
hosszat a melléjiik irt (piros) szamok jelzik.

Példaul egy utvonal: ABFEA, ami azt jelenti, hogy A-bdl indul, majd B-be megy, onnan
tovabb halad F vérosba, majd F-bdl E-be, végiil E-bdl visszatér az A varosba. Ekdzben
megtett utjanak a hossza: 38.

a) Mennyi a DCBFEAD 1t teljes hossza?

b) Add meg a legrovidebb hosszisagu ttvonalat tgy, hogy Hamilton A-bol indul és oda is
tér vissza, mikdzben bejarja a masik ot varost is a szabalyok szerint! (Ha tobb megoldas is
van, akkor valamennyit add meg!) Mennyi ennek az Gtvonalnak a hossza?

c) Be tudja-e¢ jarni A-bol B-be indulva és oda visszatérve az Gsszes varost a szabalyok
szerint? Ha igen, akkor add meg az 0t hosszat, ha nem, akkor indokold meg miért nem!

Megoldas:
a) 54 2 pont
b) ADCBFEA vagy AEFBCDA (ugyanaz a kor, csak ellentétes iranyban haladva) A hossz: 54
2 pont
c) Nem, mert a lehetséges utvonalak:
ABCDEF — nem tud F-bdl visszatérni A-ba, mert nincs Ut F és A kozott. 2 pont
ABFEDC — nem tud C-bdl visszatérni A-ba, mert nincs at C és A kozott. 2 pont

Osszesen: 7 pont



