MEGOLDASOK
Pontszerzé Matematikaverseny 2020/2021 tanév
IV. fordulo

1. feladat:
Islandia szigetvildgaban hajokkal szallitjdk a rakomanyt a szigetek kozott. (Lasd dbra.) Az A
nevil szigetrdl kell elszallitani a rakomanyt a D nevii szigetre (kezdetben csak az A jelt
szigeten van aru). Minden hajo csak megadott mennyiségli arut szallithat és csak egyetlen utat
tehet meg, az dbran nyillal jel6lt irinyban. A rakomany mennyiségét és a hajoutat az abra is
jeloli.
Pl.: A képen lathatd hajo a C és B sziget kozott kozlekedik (C-bél megy ‘

B-be) és legfeljebb 6 tonna arut képes szallitani. A hajoutak iranyataz  CB .CEE 6

abrara rajzolt nyilak is szemléltetik. A hajo nem haladhat a nyillal T

ellentétes iranyba.

Az A szigeten 40 tonna elszallitand6 aru van. A cél az, hogy a D szigetre minél tobb aru
eljusson, viszont az az aru, amit nem tudnak a hajok elszallitani az A szigeten kell, hogy
maradjanak.

A szallitasi atvonalakat és mennyiségeket kell a megoldés soran megadni.
Példaul az alabbi abran a kovetkezd szallitasi itvonalakkal lehet a legtobb arut elszallitani:
1. szallitas: A-bol B-be 5 tonna (B-ben 5 tonna aru lesz, A-ban 35 tonna maradt)
2. szallitas: A-bol C-be 4 tonna (C-ben 4 tonna aru lesz, A-ban 31 tonna maradt)
3. szallitas: C-bol B-be 4 tonna (B-ben 9 tonna aru lesz)
4. szallitas: B-bol D-be 9 tonna (D-be 9 tonna aru érkezett)

fgy a széllitasok végén B-ben és C-ben nincs aru. Az A-ban a kezdeti 40 tonnabol 31 tonna
maradt €s D-be 9 tonna aru érkezett.

A szallitasok koziil néhany sorrendje felserélhetd. (Példaul az 1. és 2.)
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A feladat, hogy az alabbi térképnek és fenti szabalyoknak megfeleléen a leheto legtobb
arut szallitsd el A-bél F-be tigy, hogy a szallitas végén B-ben, C-ben, D-ben és E-ben ne
legyen aru.

a) Add meg a fenti példanak megfeleléen a szallitasi utvonalakat és a szallitott
mennyiségeket!

b) Mennyi aru lesz a szallitas végén F-ben?
C) Mennyi aru maradt a szallitas végén A-ban?
Kezdetben az A szigeten 40 tonna aru van.

A térkép:

Megoldas:
Példaul egy lehetséges megoldas:

a) (Egyes szallitasok sorrendje felcserélhetd.)

. szallitas: A-bol B-be 10 tonna (A-ban marad 30 tonna, B-ben lesz 10 tonna)
. szallitas: A-bol C-be 21 tonna (A-ban marad 9 tonna, C-ben lesz 21 tonna)

. szallitas: C-bol D-be 12 tonna (C-ben marad 9 tonna, D-ben lesz 12 tonna)

. szallitas: B-bol E-be 10 tonna (B-ben marad 0 tonna, E-ben lesz 10 tonna)

. szallitas: C-bol E-be 9 tonna (C-ben marad 0 tonna, E-ben lesz 19 tonna)

. szallitas: E-bol D-be 7 tonna (E-ben marad 12 tonna, D-ben lesz 19 tonna)

. szallitas: E-bol F-be 12 tonna (E-ben marad 0 tonna, F-ben lesz 12 tonna)

. szallitas: D-b6l F-be 19 tonna (D-ben marad 0 tonna, F-ben lesz 31 tonna)
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Minden jo megoldas 1 pont. Maximum 8 pont.
b) 31 tonna 1 pont
c) 9tonna 1 pont

Osszesen: 10 pont



2. feladat:

A matematikusok sok esetben hasznalnak érdekes elnevezéseket kiilonb6zo szamokra,
amelyek rendelkeznek valamilyen kiilonleges tulajdonsaggal. A korabbi feladatsorokban
ilyen elnevezés volt a ,,tokéletes szam”, ,,boldog szam” is. Ebben a feladatban egy tijabb
elnevezéssel ismerkedhetsz meg. Ez a ,, vampir szam” fogalma.

A vampir szdmok olyan szamok, amelyek eldallithatok két masik szdm szorzataként gy,
hogy a szorzotényezdk szdmjegyei megegyeznek az eredeti szam jegyeivel, a sorrendtdl
fiiggetleniil. Tehat a szorzatban és a szorzotényezokben pontosan ugyanazok a szamjegyek

szerepelnek.

Példaul:

124433 = 281 - 443

A szorzotényezOkben és az eredményben is pontosan ugyanaz a hat szamjegy szerepel: 1;

2; 4; 4; 8; és a 3. Igaz, hogy nem ugyanabban a sorrendben, de ezt megengedi a szabaly.
Tehat az 124483 vampir szam.

Feladatok:

a) Tudjuk, hogy az 1827 is vampir szdm. Hatarozd meg a két szorzotényezot, amely

szorzataként eloallithato!

b) Tudjuk, hogy az 1260 is vampir szdm. Hatarozd meg a két szorzdtényezot, amely

szorzataként eloallithato!

Megoldas:
a) Az 1827 szorzbdtényezbinek az utolsd szamjegye csak 1 és 7 lehet,
(3, 9 nem, mert nincs a szam szamjegyei kozott)

Kétjegyl szamok esetén a masik két szamjegy 2 és 8. Két lehetdség van: 81, 27, vagy 21, 87.
Ellen6rzés:

81x27 =2187 # 1827 (Megjegyzés: a 2187 is vampir szam.)

87x21 = 1827.

Ha az egyik tényez0 7, a masik csak 281 lehet,

ekkor 281x7 = 1967, nem megoldas.

5 pont
b) Az 1260 szorzotényezoi egyikének az utols6 szamjegye 0.
Kétjegyl parban csak a 21x60 = 1260 lehet.
Harom és egyjegyti is lehet 210x6 = 1260.
5 pont

Megjegyzés: Ha csak a szorzatokat irja fel, akkor 2-2-2 pontot kapjon.

Osszesen: 10 pont



3. feladat:

A 1I. forduldban elkészitettétek az Gsszes pentaminét (lasd abra). Egyet felrajzoltunk a feladat

utan.
a) Fedd le az 5x4-es téglalapot hézagmentesen, atfedés nélkiil ugy, hogy a lefedd
pentamindk kozott legaldbb két kiilonbozd legyen. Ot kiilonbozé megoldast készits!
Rajzokkal valaszolj!
b) Ki lehet-e rakni az Osszes pentamind egyszeri felhasznalasaval egy téglalapot?
Rajzzal indokolj!

Megoldas:
a) pl. 5 megoldésra:

Minden jo megoldas 2 pont, dsszesen:10 pont

b) Mivel a 12 pentamin teriilete 6sszesen 60, ezért, ha egy téglalap kirakhat6 veliik, akkor a
téglalap mérete: 3%20-as, 4x15-0s, 2x30-as, 5x12-es vagy 6x10-es lehet.



kirakhato, pl.: 3x20-as

kirakhato, pl.: 4x15-6s

kirakhat6, pl.: 5x12-as

Minden jo megoldas:5 pont
Osszesen: 25 pont

4. feladat:
Helyezd el az abra kiskoreibe az 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 szamokat ugy, hogy mindegyik egyenesen
¢s mindegyik koron 12 legyen az ott all6 harom szam Osszege. A hét kor mindegyikébe

pontosan egyet irunk a hét szam koziil. Milyen szdm allhat a legbelsé kiskdrben? Vialaszod
indokold!

Megoldas:
A két koron 1évo szamok Osszege 12-12, ami dsszesen 24. 3 pont
A hét szam Osszege 28, igy a kozépso kiskorbe csak a 4-es szam keriilhet. 3 pont



Egy megoldast mutat az aldbbi abra.

Egy jo megoldas mutatasa 5 pont. ( A 4-en kiviil beirt 5 jo szamért.)
Osszesen: 11 pont

5. feladat:
Egy gyufasdobozban néhany gyufaszal van. Els6 1épésben megduplazzuk a dobozban 1évo
gyufaszalak szamat és a duplazas utan a dobozbol kivesziink 16 gyufaszalat. Masodik
1épésben megduplazzuk a dobozban 1év6 gyufaszalak szamat és a duplazas utdn a dobozbol
kivesziink 16 gyufaszéalat. Harmadik 1épésben megdupldzzuk a dobozban 1év6 gyufaszalak
szamat és a duplazas utan a dobozbol kivesziink 16 gyufaszalat, és ez utan a dobozban nem
maradt gyufaszal. Hany gyufaszal volt kezdetben a dobozban? Vélaszod indokold!

Megoldas:
Gondolkozzunk visszafele:
A harmadik 1épésben a duplazas utan 16 gyufaszal lett, mivel 16-ot elvéve a dobozban nem
maradt gyufa. 4 pont

Ezek alapjan a masodik 1épés utan 8 szl maradt a dobozban. A 16 szal kivétele el6tt 24 szal
volt a dobozban, ami a duplazas eredménye. 3 pont

Tehat az elsd 1épés befejezése utan 12 szl gyufa volt a dobozban, igy a kivétel el6tt 28 szal
volt a dobozban, ezért eredetileg, a duplazas el6tt 14 szal gyufa volt a dobozban. 4 pont

Osszesen: 11 pont



